
Zadanie 4.7 Porównanie różnych wariantów dyskryminacji cenowej (na pod-
stawie Tirole)

Dwie grupy konsumentów: i = 1, 2

Funkcja użyteczności:

Ui = { θiV (qi)− Ti, gdy θiV (qi) > 0
0, w przeciwnym przypadku

V (qi) =
1− (1− qi)2

2

V ′(qi) = 1− qi

Za lożenie: θ2 > θ1

Wartości parametrów do punktu (e) - obliczenia w tekście: λ = 1
2 , c = 1, θ1 = 4, θ2 = 5.

Problem konsumenta:

max
q
{θiV (qi)− pqi}

Warunek pierwszego rz ↪edu:

θiV
′(qi) = p

Albo inaczej θi(1− q) = p→ Di(p) = 1− p
θi

W tej sytacji nadwyżka konsumenta przy liniowej cenie p:

Si(p) = θiV (Di(p))− pD(p)

= θi

(
1− (1−Di(p))

2

2

)
− p

(
1− p

θi

)
= θi

(
1− ( pθi )2

2

)
− p

(
1− p

θi

)
=

(θi − pi)2

2θi

(a) Dyskryminacja cenowa 1 stopnia (pe lna informacja)

Maksymalny zysk firma realizuje, gdy cena p = c, a op lata sta la równa jest Ai = Si(c). A zatem zyski b ↪ed ↪a równe:

πa = λ

(
(θ1 − c)2

2θ1

)
+ (1− λ)

(
(θ2 − c)2

2θ2

)
= 0, 5 ∗ (4− 1)2/(2 ∗ 4) + 0, 5 ∗ (5− 1)2/(2 ∗ 5)

= 1, 3625

(b) Jednolita cena monopolistyczna:

Popyt zagregowany:

D(p) = λD1(p) + (1− λ)D2(p)

= λ(1− p

θ1
) + (1− λ)(1− p

θ2
)

= 1−
(
λ

θ1
+

1− λ
θ2

)
p

= 1− p

θ
,

1



gdzie 1
θ = λ

θ1
+ 1−λ

θ2
. Przy danych wartościach parametrów θ = 40

9 = 4, 44(4)

Problem firmy:

max
p

(p− c)
(

1− p

θ

)
Warunek pierwszego rz ↪edu:

1− p

θ
− (p− c)

θ
= 0⇒ pa =

c+ θ

2
≈ 2, 72

Zyski wynosz ↪a:

πa =
(θ − c)2

4θ
≈ 0, 66

(c) Zakaz dyskryminacji (takie same warunki dla wszystkich) + dopuszczalna taryfa dwucz ↪eściowa.

Monopolista ustali maksymaln ↪a taryf ↪e dwucz ↪eściow ↪a, przy której warunek partycypacji b ↪edzie spe lniony dla konsumentów z
“niskiej” grupy:

S1(p) = A

Op lata sta la b ↪edzie obowi ↪azywa la dla obu grup. Maksymalizacja zysku:

max
p
{S1(p) + (p− c)D(p)}

co odpowiada:

max
p
{ (θ1 − p)2

2θ1
+ (p− c)

(
1− p

θ

)
}

Warunek pierwszego rz ↪edu:

−2(θ1 − p)
2θ1

+ (1− p

θ
)− (p− c)/θ = 0

p

θ1
− 2p

θ
+
c

θ
= 0

pc =
c

2− θ/θ1
pc = 1, 125

Ilości:

qc = 1− 1, 125

4, 44(4)
≈ 0, 7468

W tej sytuacji zyski:

πc =
(θ1 − pc)2

2θ1
+ (pc − c)qc

= (4− 1, 125)2/(2 ∗ 4) + 0, 125 ∗ 0, 7468 ≈ 1, 12655

(d) Dyskryminacja cenowa 2-stopnia z 2 taryfami dwucz ↪eściowymi:

T1 = A1 + p1q1

T2 = A2 + p2q2
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Zysk monopolisty:

πd = λ(T1 − cq1) + (1− λ)(T2 − cq2)

Warunek partycypacji konsumentów “niskich”:

θ1V (q1)− T1 ≥ 0 (1)

Warunek zgodności motywacji konsumentów “wysokich”:

θ2V (q2)− T2 ≥ θ2V (q1)− T1 (2)

Oba ograniczenia b ↪ed ↪a napi ↪ete, a wi ↪ec:

θ1V (q1) = T1 (3)

A także:

θ2V (q2)− θ2V (q1) + T1 = T2 (4)

lub też:

θ2V (q2)− (θ2 − θ1)V (q1) = T2

Podstawiamy do funkcji zysku:

πd = λ(θ1V (q1)− cq1) + (1− λ)(θ2V (q2)− (θ2 − θ1)V (q1)− cq2)

Warunki pierwszego rz ↪edu problemu maksymalizacji:

∂πd
∂q1

= λθ1V
′(q1)− λc− (1− λ)(θ2 − θ1)V (q1) = 0

λθ1V
′(q1)− (1− λ)(θ2 − θ1)V ′(q1) = λc

θ1V
′(q1)[1− (1− λ)

λ

(θ2 − θ1)

θ1
] = c

θ1V
′(q1) = pd1 =

c

1− (1−λ)
λ

(θ2−θ1)
θ1

=
1

(1− 5−4
5 )

= 1.25 > c

Drugi warunek:

∂πd
∂q2

= (1− λ)[θ2V
′(q2)− c] = 0

Implikuje:
pd2 = θ2V

′(q2) = c

W tej sytuacji popyty:

q1(pd1) = 1− 1.25

4
= 0, 6875

q2(pd2) = 1− 1

5
= 0, 8
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Op lata sta la dla konsumenta 1:

A1 = S1(pd1) =
(4− 1.25)2

2 ∗ 4
= 0, 9453

Op lata ca lkowita dla konsumenta 1:

T1 = A1 + pd1q1(pd1) = 0, 9453 + 1, 25 ∗ 0, 6875 = 1, 8047

Op lata ca lkowita dla konsumenta 2:

T2 = θ2V (q2)− θ2V (q1) + T1 =

= 5 ∗ 1− (1− 0, 8)2

2
− 5 ∗ 1− (1− 0, 6875)2

2
+ 1, 8047 =

= 5 ∗ (1− (1− 0, 8)2)/2− 5 ∗ (1− (1− 0, 6875)2)/2 + 1, 8047

= 1, 9488

Op lata sta la dla konsumenta 1:

A2 = 1, 9488− 0, 8 = 1, 1488

A zatem ca lkowite zyski:

πd =
1

2
(T1 − cq1) +

1

2
(T2 − cq2) =

πd = 0, 5 ∗ (1, 8047− 1 ∗ 0, 6785) + 0, 5 ∗ (1, 9488− 1 ∗ 0, 8) = 1, 1375

A zatem πa > πd > πc > πb
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