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JEDNOWYMIAROWE ZMIENNE LOSOWE – CD.

DYSTRYBUANTA ZMIENNEJ LOSOWEJ



Plan na dzisiaj

12. Zmienne losowe ciągłe – cd.

13. Dystrybuanta zmiennej losowej

Kwantyle

14. Charakterystyki zmiennej losowej: 

wartość oczekiwana

� dla zmiennej dyskretnej



12. Zmienne losowe ciągłe – cd.

Przykłady rozkładów cd.

� rozkład jednostajny raz jeszcze

� rozkład wykładniczy

� standardowy rozkład normalny

� rozkład normalny w ogólności

� delta Diraca



13. Dystrybuanta zmiennej losowej

1. Definicja dystrybuanty zmiennej losowej

zależy tylko od rozkładu

2. Przykłady dystrybuant dla zmiennych

� jednopunktowej

� dwupunktowej

� rozkładu wykładniczego



13. Dystrybuanta zmiennej losowej – cd.

3. Twierdzenie 10 (własności dystrybuanty)

4. Twierdzenie 11 (dystrybuanta→ rozkład)



13. Dystrybuanta zmiennej losowej – cd. (2)

5. Dystrybuanta w rozkładzie dyskretnym

6. Twierdzenie 12 (dalsze własności 

dystrybuanty)



13. Dystrybuanta zmiennej losowej – cd. (3)

7. Twierdzenie 13 (wyznaczanie gęstości z 

dystrybuanty)



13. Dystrybuanta zmiennej losowej – cd. (4)

8. Przykłady wokół tw. 13

� rozkład jednostajny

� rozkłady, które nie są ciągłe ani dyskretne

9. Twierdzenie 14 (przekształcanie 

zmiennych a gęstość)



13. Dystrybuanta zmiennej losowej – cd. (5)

10. Przykład zastosowania tw. 14

11. Definicja kwantyla

12. Przykłady

� kwantyle dla zmiennej dwupunktowej

� kwantyle rozkładu normalnego standardowego



14.1 Wartość oczekiwana rozkładu

1. Motywacja

2. Wartość oczekiwana zmiennej dyskretnej

inaczej wartość średnia, zależy tylko od rozkładu!



14.1 Wartość oczekiwana rozkładu – cd. 

3. Przykłady liczenia wartości oczekiwanej

� zmienna jednopunktowa

� rzut kostką

� rozkład Bernoulliego (n,p)

� niecałkowalna zmienna dyskretna x2

szereg nie jest zbieżny

szereg nie jest absolutnie zbieżny




